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К ВОПРОСУ ИССЛЕДОВАНИЯ ОДНОМЕРНОЙ ВЫРОЖДЕННОЙ 

КРИТИЧЕСКОЙ ТОЧКИ ФУНКЦИИ МНОГИХ ПЕРЕМЕННЫХ 

Бабаджанов Ш. Ш. (ТФИ) 

 

1. В этой работе продолжим начатое в работе [1], изучение вырожденной 

критической точки 
0

x  функции                                             

                                             ( ) nRxxfz = , ,                                           (1) 

в случае, когда нуль является простым собственным значением гессиана  
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Здесь информативная функция ( )u  - функция одной скалярной переменной 

u . В силу теоремы 2 из [1] и схемы построения информативной функции [2], 

для исследования точки 
0

x  нужно искать значения в точке 0=u  производных 

( )u)3( , ( ) ( )u4 ,… до первого ненулевого числа. Если 

( ) ( )( ) ( )( ) 00,001)3( === − mmu   , 

то 
0

x  реализует строгий локальный минимум функции (1), тогда только тогда, 

когда m  четное число и  ( )( ) 00 m . Таким образом, исследование критической 

точки с одномерным вырождением формально столь же просто, как 

исследование критической точки функции одной скалярной переменной. 

Трудности заключаются в отыскании чисел ( ) ( )0j  (см. [2]). 

2. Рассмотрим случай функции двух переменных. Пусть ( )0;0  критическая 

точка функции ( )vuf , . Гессиан  
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неотрицательно определен и нуль – его простое собственное значение, если  

( ) ( ) ( )( )2
0;00;00;0

uvvvuu
fff =                                        

и                                           

( ) ( ) .00;00;0 +
vvuu

ff  

Для определенности будем считать, что 

( ) 00;0 
vv

f . 
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В силу теоремы 2 из [1]  точка ( )0;0  реализует локальный (строгий локальный) 

минимум функции ( )vuf , , тогда и только тогда, когда точка 0=u  реализует 

локальный (строгий локальный) минимум функции 

( ) ( )( ),; uhufu =  

где неявная функция 

( )uhv =  

определяется уравнением 

( ) 0; = vuf
v

                                                 

и начальным значением 

( ) .00 =h  

В качестве примера можно рассмотреть нулевую критическую точку 

функции 
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